GEOMETRIA III, PROBLEMAS 4 Segundo semestre, 2009/10.

En los cuatro primeros problemas, conteste las siguientes preguntas:

= Demuestre que la aplicacién © : G x M — M es una accién.

= Demuestre que el cociente M=M /G admite estructura de variedad diferencial cociente.
= Dé una carta de M en el punto p indicado, y las coordenadas de p en esa carta.

= Demuestre que la aplicacién indicada F' : M — N esté bien definida y es diferenciable.

» G=2Z, M=R-(0,0, p=[1,0)]
» O(k, (z,y)) = Rix(x,y), donde Ry(z,y) es la rotacién central de dngulo ¥ en el plano R2.

2

F PN o8 k000, Pl = (2 ) Va1 )

2.

= G=Ly={+1,-1}, M= p=(z5 7 75)

. O(ap) =a-p.

«F: M-S, F — x? ik = .

— 82, [,y, 2] (\/w4+y4+z4, Tt \/w4+y4+z4)

3.

cG=2, M=(-mm) xR, p=[-1/27/2)

= Ok, (s5,1)) = ((-1)Fs,t + k).

» F: M —R2 F[s,t] = (s? cos 27t, s sin 27t).
4.

» G =7, M =S"xR donde vemos S* como la circunferencia unidad en el plano complejo C.
» Ok, (2,1) = (=D)Fz,t + k)), p=(4,7/2).

« F: M —C, Flz,t] = 22 exp 2int.

5. Halle una accién de Z x Z en R? cuyo espacio cociente sea difeomorfo al toro S! x S!.

6. Halle una accién de Zy en S* x (—1,1) cuyo espacio cociente sea difeomorfo al interior de una cinta de
Moebius.




