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Nota: En esta hoja x̄ = 1
N

∑
xi.

1) 2 negras y 5 blancas.

2) θ̂ =
√∑

x2
i /2N .

3) θ̂ = 0. Como la muestra es pequeña no es muy fiable y nos dejamos llevar por
nuestros prejuicios de que en la actualidad la proporción suele estar cercana al 50%.

4) a) θ̂ = 1
N

∑
xi − 1.

b) Es insesgado.

5) a) θ̂ = N/(
∑

log xi).

b) θ̂ = x̄/(x̄− 1).

6) µ̂ = 1
N

∑
log xi, σ̂ = 1

N

∑
(log xi − µ̂)2.

7) El estimador de máxima verosimilitud es λ̂ = 8/9 con ello P (X > 2) ≈ 0,0610 . . .

8) a) θ̂ = N/
∑

x2
i . Es suficiente.

b) θ̂ = π
4
(x̄)−2 con x̄ = 1

N

∑
xi.

9) a) θ̂ = 3x̄.

b) V [θ̂] = 1
N

(3− θ2). Es consistente (tiende a cero).

10) a) θ̂ = x̄ y θ̂2 = (x̄)2.
b) Es insesgado. V [T ] = 5θ2/9.

11) a) σ̂ =
√

N−1
∑

x2
i − 2,89.

b) x2
i < 1,72 = 2,89 ⇒ N−1

∑
x2

i − 2,89 < 0.
c) µ = 1,7 = x̄, xi < 1,7 ⇒ contrad.

12) a) E[X̄]− θ = θ + 1/2− θ = 1/2 es sesgado.
b) E[(X̄ − θ)2] = N−2E[(

∑
(xi − θ − 1

2
)2] + 1

4
= N−1V [X] + 1

4
= 1

12N
+ 1

4
.

c) Basta restar 1/2.

13) b) θ̂1 = n23/N , θ̂2 = n13/N .

14) θ̂ = mı́n xi, θ̂−1 = (mı́n xi)
−1.

15) a) T = x1x2 . . . xN es suficiente.

b) θ̂ = −N/(
∑

log xi).

c) θ̂ = x̄/(1− x̄).

16) a) θ̂ = (1− x̄)/x̄ y θ̂ = −(
∑

log xi)/N .
b) 2N/(

P
log xi).


