CALcuLo 1 Curso 2009-2010.
GRADO EN INGENIERIA INFORMATICA

Hoja 2: Limites y continuidad de funciones

1.- Utilizando la formulacién en términos de € y & demostrar:

1 , , . ; _
Jimotm =y Olmgm =9 @lmrr=0 (d) limzsen—=0.

2.- Estudiar si las siguientes afirmaciones son ciertas o falsas:

(a) Siexisten los limites lim, ., f(z) y lim, . (f(2)+g(z)), entonces existe el limite lim,_,, g(x).

(b) Sino existen los limites lim,_,, f(x) y lim;_., g(z), entonces no existe el limite lim,_,(f(z)+
9(x)).

(c) Silimg—, f(x) = ¢, entonces lim,_, | f(z)| = |£].

3.- Dibujar la grafica y estudiar la continuidad de las siguientes funciones donde [z] denote la
parte entera de x, es decir, el mayor entero menor o igual que x:

4.- Discutir la existencia de los limites siguientes y calcular su valor si es posible:
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5.- Encontrar las constantes a y b para las cuales

lim (Va?+z4+1—ax—b) =1
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6.- Estudiar los puntos de discontinuidad y establecer en su caso el tipo de la misma para las
siguientes funciones:

3-8 b 1
h@)=5— R@=-—5  A@=c[],  fi@)=[snz].
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| oz si x€la—1,a), | —|senz| -4 si z<m,
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1 s
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2 2

7.- Estudiar si las siguientes afirmaciones son ciertas o falsas:

(a) Si una funcién de R en R alcanza un méximo y un minimo en todo intervalo cerrado
entonces es continua.

(b) Si una funcién f de R en R toma todos los valores comprendidos entre f(a) y f(b) en
todo intervalo [a, b] entonces es continua.

(c) Si f es una funcién de R en R continua en 0 y tal que f(z +y) = f(x) + f(y), entonces
f es continua en R.

8.- Dada una funcién f(z) tal que lim,_o2%/f(z) = 3 halla los siguientes limites:

(a) lm ——

b )

. flax)
(b) limy )

, x
(c) ili% 3+ f(x)?2

9.- Supdngase que f es una funcién continua en [0,1] y que f(x) estd en [0, 1] para todo z.
Demostrar que f(z) = x para algin z en [0, 1].



