
Examen final ordinario 13/ene/2023 Teoŕıa de Números 2022-2023

Instrucciones:

La duración del examen es de tres horas.
Puedes conservar esta hoja de enunciados.
Recuerda poner el nombre en las hojas que entregues.

1) [2 puntos] Expresa
∑∞

n=1 ϕ(n)/ns en términos de la función ζ.

2) [2 puntos] Prueba que todos los primos p > 2 que dividen a 9n2 + 6n + 4 para n ∈ Z+

cumplen 3 | p− 1.

3) [2 puntos] Calcula la fracción continua de
√
n2 + n+ 1

2 para n ∈ Z+ arbitrario.

4) [2 puntos] Prueba que las convergentes pn/qn de
√

2 = [1, 2 ] verifican pn+1 = pn + 2qn

y qn+1 = pn + qn para n ∈ Z≥0.

5) [1 punto] Para n ∈ Z+, demuestra la fórmula∑
k|210

µ(k)
⌊n
k

⌋
= #

{
1 ≤ k ≤ n : gcd(k, 210) = 1

}
donde bxc indica la parte entera de x.

6) [1 punto] Encuentra una matriz de SL2(Z) que muestre que 5x2 − 34xy + 58y2 es equi-
valente a x2 + y2.


