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1. Indica razonadamente si las siguientes afirmaciones son verdaderas o falsas:
(a) (0,5 de punto) En cualquier topoloǵıa (X, T ), si A es un subconjunto de X entonces X \ A es siempre

un cerrado en la topoloǵıa T .
(b) (0,5 de punto) La topoloǵıa T→ es más fina que la topoloǵıa usual en R.
(c) (0,5 de punto) La topoloǵıa Tcof es menos fina que la topoloǵıa usual en R.
(d) (0,5 de punto) El derivado del conjunto A = { (−1)

n

n : n = 1, 2, 3, . . . } en (R, Tus) es el conjunto vaćıo.

2. Sea (X, T ) un espacio topológico y A y B dos subconjuntos de X.
(a) (0,4 de punto) Demuestra que si A ⊂ B entonces A ⊂ B.
(b) (0,8 de punto) Demuestra que A ∪B = A ∪B.
(c) (0,8 de punto) Si {Aα}α∈I es una colección de subconjuntos de X demuestra que⋃

α∈I
Aα ⊂

⋃
α∈I

Aα,

y da un ejemplo en donde no se cumpla la igualdad.

3. (a) (0,4 de punto) Define los conceptos de aplicación continua y de aplicación cerrada entre espacios
topológicos.

(b) (0,8 de punto) Estudia si la aplicación f : (R, Tus) −→ (R2, Tlex) dada por f(t) = (t, 3/4) es continua.
(c) (0,8 de punto) Estudia si la aplicación g : ((R, Tus) −→ (R2, Tlex) dada por g(t) = (1, t) es cerrada.

4. (a) (0,6 de punto) Define cuando un espacio topológico es de Hausdorff aśı como el ĺımite de una sucesión
{xn : n = 1, 2, 3, . . . } en un espacio topológico.

(b) (0,8 de punto) Prueba que en un espacio topológico de Hausdorff, si una sucesión tiene ĺımite, éste es
único.

(c) (0,6 de punto) Halla razonadamente todos los ĺımites de la sucesión {n : n = 1, 2, 3 . . . } en R con la
topoloǵıa T→.

5. (2 puntos) Decide razonadamente si los siguientes espacios topológicos son homeomorfos:

X1 = (0, 1), X2 = (a, b), a < b, a, b ∈ R, X3 = [0, 1), X4 = [2, 5].
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