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1. (1 punto). Una sucesión {an} se define mediante

a0 = α, an+1 =
1

4
(1 + an), n ≥ 0 .

Cuando α < 1/3 demuestra que {an} está acotada superiormente por 1/3 y es creciente.

Calcula su ĺımite.

2. a) (1 punto). Estudia la convergencia de la serie:

∞∑
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n14

2n
.

b) (1,5 puntos). Demuestra que 1
3n−2
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− 1
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≥ 1
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para n ≥ 1 , y deduce que la
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es divergente.

3. a) (1,5 puntos). Dibuja la gráfica de la función

f(x) =
x

x2 + 1

indicando sus máximos y mı́nimos locales, su convexidad, su concavidad, sus puntos de

inflexión y sus aśıntotas, si las hubiera.

b) (1,5 puntos). Halla el polinomio de Taylor de orden 4 de f(x) en a = 0.

4. (1 punto). Halla las dimensiones del rectángulo de mayor área que puede inscribirse

en una semicircunferencia de radio a.

5.

a) (1 punto) Calcula

∫ 1

0

x arctg x dx .

b) (1,5 puntos) Calcula

∫
4x + 11

x3 − x2 + 2x− 2
dx .

Duración : 3 horas


