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(4° de Doble Grado en Ing. Informadtica y Matematicas)

ENTREGA 5 DE PROBLEMAS

Series de potencias

25) Halle el radio de convergencia de las siguientes series de potencias

a) Yo, n'z",  b) X nlz", ¢ Y2,277 7" d) 2,2

26) Lo mismo para las siguientes series:

w Zn 7 2 ey
a) )} nlﬁ, b) Y27 ,cos(in)z", ©) X, (n+amz", d) ¥ ,a" Zlr2En
=0

27) Calcule el radio de convergencia y la suma de las siguientes series de potencias:

0o 2n n 00
a) = b Z( pnEZ 27 27”) . oY nn-1z".
n=0 1 n=0

28) Si f(z) = Z a,z", ;qué representan Z na,z"y Z n?a,z" en términos de f2
=0 n=1 n=1

. . 4 CX)
29) Escriba explicitamente la funcion cuya serie de potencias es f(z) = ¥97, (fl—:)! y calcule Zo ﬁ.
n=

(Ayuda: Evalte la funcién exponencial en los puntos +zy +iz.)

30) Desarrolle en series de potencias (centradas en el origen) las siguientes funciones elementales:

% senz

1+2’ 1-22°

(1-2z)cosz,
indicando en cada caso el radio de convergencia.

31) Desarrolle las siguientes funciones en series potencias del tipo indicado:

a) il i en potencias de b) 22+3 en potencias de 1
—_ —_— z; e z—1.
25246 ) (z—1nz P zr1z P

32) Supongamos que la serie de potencias f(z) = }72, aiz* tiene radio de convergencia R=1y
que Y22, ax = 0. Denotemos

n n
k
sp(2) = Z ayz y Sp = Z ay.
:0 k:

n—-1 o)
a) Demuestre que s,(z) =(1—-2) ). skzk + sp2" y concluya que f(2) =(1-2) Y s,2"
k=0 n=0

b) Demuestre que f(z) — 0 cuando z se aproxima a 1 dentro de una region contenida en el disco

|
1-|z|

esta acotado.
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