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Teoŕıa de automejora de desigualdades
generalizadas de tipo Poincaré

Resumen: Presentación previa a la defensa de Tesis Doctoral.

Presentamos un método general que permite obtener (sin utilizar ninguna estruc-
tura diferenciable) propiedades de automejora de desigualdades de tipo Poincaré ge-
neralizadas asociadas a aproximaciones de la identidad y semigrupos:
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∫
Q
|f − StQf | dx ≤ a(Q, f),

con StQ una aproximación de la identidad o un semigrupo cuyo núcleo decae sufi-
cientemente rápido y a cierto funcional. Dependiendo del funcional a, conseguimos
automejora en la escala de los espacios de Lebesgue, de Marcinkiewicz o de Or-
licz con pesos en la clase de Muckenhoupt, tanto en el contexto eucĺıdeo como en
espacios de tipo homogéneo.

En primer lugar mostramos la teoŕıa de automejora en el contexto eucĺıdeo, pues
hay menos complicaciones de tipo geométrico. Posteriormente extendemos la teoŕıa
a espacios de tipo homogéneo, donde las aplicaciones son más interesantes (ya
que, en principio, no tenemos estructura diferenciable y o no se conocen o no se
satisfacen las desigualdades clásicas de Poincaré).
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