Solucién de la segunda parte del problema especial 2

2) Sean y, y « tales que x,, = tany, y a = tan a. Se tiene

Tp — G tany, — tan o

tanypi1 = Tpa1 = = tan(y, + ).

1+ax, 1 + tan a tan y,
Entonces yp+1 = yn + a + km y de aqui y, = na + k7 (el k puede depender de n). Para que
Ty, sea m-periddica, T4, = Xn, €S necesario y suficiente que ma = km, es decir, @ = gm con
g € Q. En otro caso, a/m € R — Q y el teorema de Weyl aplicado a f(z) = cos (tan(rz)) da

1/2

N N 1
i, > eosen) = fim 33 stnaim = [T = [
n=1 n=1
La tltima igualdad es por la periodicidad. Aunque f no es continua en 7/2 + 7k, estd acotada

y eso justifica la aplicacién del teorema modificando f en intervalos pequenos alrededor de
estos puntos. Finalmente, con el cambio tan(rx) +— z, se tiene para g(z) = ¢ /(1 + 22)
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donde se ha empleado el teorema de los residuos en el semiplano superior.



