Hoia 7 CArcurLo I  PRIMERO DE INGENIERIA INFORMATICA CURSO 2014-2015

CALCULO DE PRIMITIVAS (INTEGRALES INDEFINIDAS)

1. Calcule las siguientes primitivas:

a) /(x2 + 3x) (5:133 - %) dx b) / (ex(e$ —e ")+ 51:1— 2) dx

c) /(3sen(5x)—§—1+54x2>dx d)/<1fx2+(4m—2{—1)2+\/1fW)dx

(Nota: pueden usarse las formulas [ —=— dz = ; arctan(z/a) + C; [ \/% = arcsin(z/a) + C).
2. Calcule las siguientes primitivas (integrando por partes):

a) /($2—2$)€_5z+3 dr, b) /xcos(f)x) dr, ¢ /e_x senxdr, d) /x\/x—i—ld:n.
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3. Usando la férmula sen? z = 1 — cos? x, calcule I = fOW/Q senlrdry J= f(;r/2 sen’ x dx.

4. Calcule las siguientes primitivas (usando el método de las fracciones simples):

x 2+ 1 2 52245
/(aj—l—l)(m—?)) a2, /x3—i—xdx7 /(:U—l)(ac—}—?))de’ /(932—1)(:62+2m+2) d

INTEGRAL DEFINIDA. TEOREMA FUNDAMENTAL DEL CALCULO

5. Halle f'(x) si
a x:x 2)—2 ;C:x 2)-3 c w:x 2\-3
) f) /0<1+t> at, b f(x) /0<1+t> at, o) f(x) /xum dt

6. Compruebe que
xT
1
/ |t| dt = 2% || para todo x € R.
0

7. Supongamos que f es una funcién derivable en todo = y que satisface la ecuacién
@ 1, 1
f(t)dt = ~5 + z° 4 zsen(2x) + B cos(2z) paratodo z>0.
0

Calcule f(n/4)y f'(7/4).

CALCULO DE INTEGRALES DEFINIDAS A TRAVES DE PRIMITIVAS

8. Calcule fol f(z)dx, con f(z) igual a:

1 e 47 41 T
a) —————= b)miv ) or v d)ﬁ'
e’ +4de e +1 27 +1 V1+at



(Nota: puede usar que [dz/va?+1=In(z+Va?+1)+ K).
9. Calcule fow/4 f(z)dx, con f(z) igual a:

a) tgzx b) cos'x ) tgix d) sen® z cos® x

CALCULO DE AREAS

10. Calcule el drea de la region limitada por
a) el eje X y la grafica de f(x) = senz en el intervalo [0, 87];

b) el intervalo [0, 7] del eje X y la grafica de la funcién f(x) = |z] (la funcién “parte
entera”, o “suelo”).

11. Halle el area de la region limitada por las graficas de los pares de funciones que se indican:

2
a) f(x):m

b f@)=a( +1) ¥ gle) =+,

y o glx) =2z,

12. Dada f(x) = x? — 2z + 7, consideremos el tridgngulo curvilineo 7' limitado entre las
tangentes en x = 0 y x = 2 y la grafica de f. Halle el area de T.

13. Halle el 4rea de la regién acotada por la curva y? = 3z y la recta 2y — 2z + 3 = 0.

2 y2

14. Dados a,b € RT, calcule el drea de la elipse — + i 1.
a

INTEGRALES IMPROPIAS

15. Calcule las siguientes integrales impropias:

o0 1 /2 1
a) / e %% du b) / Inzdr, c) / ———dx.
0 0 0 COS“ X

APLICACIONES DE LA INTEGRAL A LAS SERIES

16. Estudie la convergencia de las siguientes series mediante el criterio de la integral:

) b ) )
2 Z_ nlog?n ) Z_ nlogn 2 Z_ n?+1
n=2 n=2 n=1



